Guia22 1M
Profesor: Sergio Yansen Nufiez

1. Seaf:]-o,2]———-- - [=1,+o0[
tal que f(x) = x> —4x+3

Determine f~1, en caso de existir.

2. Seaf:[-2,+0[-————— - [=1,+oo[
tal que f(x) = x? +4x +3

Determine f~1, en caso de existir.

3. Seaf:]-o,2]-——-——-- - ]-o,1]
tal que f(x) = —x? +4x -3

Determine f-1, en caso de existir.

4. Seaf: 3,40 ————— - [0, +oo[
tal que f(x) = [x? —4x + 3|

Determine f~1, en caso de existir.

5. Seaf : IR - —-—— - IR definida por
f(x) = x% + 2Jx|
Determine si f tiene inversa. En caso de no tener inversa, determine

restricciones para que tenga. Obtenga la inversa de la funcion obtenida.

6. Seaf: IR—-—-—— - IR definida por

fx) = Jx-1]+1
Determine si f tiene inversa. En caso de no tener inversa, determine

restricciones para que tenga. Obtenga la inversa de la funcion obtenida.



Solucion:

1. Seaf:]-w0,2]————- - [=1,+o0[
tal que f(x) = x> —4x +3

Determine -1, en caso de existir.
Solucion:

Graficando

f es inyectiva, pues toda recta horizontal corta al gréfico de f en a lo mas
un punto.

f es epiyectiva pues Recf = [-1,+wo[ = Codomf

f es biyectiva

luego, existe 1

y=x>-4x+3



y=(x-2)"-1

y+1=(x-2)32

-Jy+1 =x-2,puesx <2
x=2-Jy+1

f1 o [-1,40[ - ———— - ]-0,2]
fix)=2-/X+1

2. Seaf:[-2,40] ————~ - [=1,+oo[
tal que f(x) = x? +4x +3

Determine f~X, en caso de existir.

Solucion:

y=(x+2)-1
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f es inyectiva, pues toda recta horizontal corta al gréfico de f en a lo méas



un punto.

f es epiyectiva pues Recf = [-1,+oo[ = Codomf
f es biyectiva

luego, existe f1

y=(x+2)-1

y+1=(x+2)°

JY+1 =x+2puesx > -2
X=-2+[Jy+1

f1 o [-1,40[ - ———— — [~2,+o0[

f1x) = -2+ Jx+1

3. Seaf: ]-©,2]————-— - ]-o,1]
tal que f(x) = —x? +4x -3
Determine f-1, en caso de existir.

Solucién:

f(x) = —((x-2)?-1)
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f es inyectiva, pues toda recta horizontal corta al gréfico de f en a lo mas
un punto.

f es epiyectiva pues Recf = ]—o,1] = Codomf

f es biyectiva

luego, existe 1

y=-((x-2)*-1)
y=(x-2)"-1
1-y=(x-2)°

-J1-y =x-2 puesx <2
x=2-JT"y

0, 1] - - == - ~ ]-0,2]
f1x) =2-J1-x

4. Seaf:[3,+o[-————— - [0,+00[
tal que f(x) = [x? —4x + 3|

Determine -1, en caso de existir.
Solucion:

f(x) = |[(x—2)* - 1|



f es inyectiva, pues toda recta horizontal corta al gréfico de f en a lo méas
un punto.

f es epiyectiva pues Recf = [0, +oo[ = Codomf

f es biyectiva

luego, existe f1

y=|x-2)"-1]

y=(x-2)>-1pues(x—2)>-1>0parax >3

y+1=(x-2)>

Jy+1 =x—2 puesx >3

X=2+Jy+1

fL 2 [0, 400 — — — — — > [3,+o0[
fl(x) =2+ /x+1

5. Seaf: IR ——-—— - IR definida por



f(x) = x2 + 2|
Determine si f tiene inversa. En caso de no tener inversa, determine

restricciones para que tenga. Obtenga la inversa de la funcion obtenida.

Solucion:

parax <0 , f(x)=x2-2x=(x-1)%-1

graficandoy = x>, y=x-1)?% , y=x-1)*-1
se obtiene:

parax >0 , f(x)=x*+2x=(xx+1)>-1

graficandoy = x>, y=x+1)? , y=@x+1)°-1

se obtiene:
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Grafico de f

f no es inyectiva y no es epiyectiva

Recf = [0, 4o
Sea g una funcion biyectiva obtenida a partir de f

g : [0,+o[ ———— — [0,+co[ definida por
g(x) = x? + 2x , es biyectiva

y=x2+2x=(x+1)2-1

y+1=(x+1)2



N+l =x+1
x=Jy+1-1
gl [0,40[ ———— > [0,+0] , gtX)=VXx+1-1



6. Seaf : IR—-—-—— - IR definida por

fx) = Jx-1]+1

Determine si f tiene inversa. En caso de no tener inversa, determine

restricciones para que tenga. Obtenga la inversa de la funcion obtenida.

fx) = Jx-1]+1

parax <1 , f(x)=/-(x-1)+1 = J—x+2
graficandoy = Jx .  y=/XxX , y=/-(x-2)
se obtiene:

g ]

4 mixp Vo—x

ay

parax > 1 : f(x) = Jx=-1+1 = /X

b



Grafico de f

f no es inyectiva y no es epiyectiva

Recf = [1,4o]

Sea g una funcion biyectiva obtenida a partir de f

g : [1,+w[ ———— - [1,+oo[ definida por

g(x) = ¥x—1+1 = /X, es biyectiva

y=Jy e x=y
g7 [1,40[ ———— - [1,+40]

g (x) = x*



