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Recordar

Derivadas fundamentales

= k entonces f'(z) =0

= 2" entonces f'(x) = nz""!, ¥n € Q (Sin < 1 entonces se exige = > 0)

f(x)

f(z)

f(z) = /x entonces f'(x) = 2\1/;;, siz >0
e Si f(z) = sin(z) entonces f’(z) = cos(z)

f(z)

f(x)

f(x)

= cos(z) entonces f'(x) = — sin(x)

1

257

siz>0
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Recordar

i f(x)
Si f(z) = cot(z) entonces f'(x) = —(csc(z))?
Si f(z) = sec(x), f'(z) = sec(x) tan(x)
Si f(x) = csce(z), f'(x) = — cse(x) cot(x)
. p 1
(arcsin(x))’ = Nigr
, 1
(arccos(z)) = A
(arctan(x))’ = . +1$2
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Primitivas

Primitivas

Definicién

Diremos que una funcién F' es la primitiva o antiderivada de una funcién f si

Fl=f
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Primitivas

Primitivas

Definicion
Diremos que una funcién F' es la primitiva o antiderivada de una funcién f si

Fl=f

Ejemplo

La funcién F(z) = 42? es una primitiva de la funcién de f(z) = 8.

Pror TADpAsHII HO!
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Primitivas

Primitivas

Definicion
Diremos que una funcién F' es la primitiva o antiderivada de una funcién f si

Fl=f

Ejemplo
La funcién F(z) = 42? es una primitiva de la funcién de f(z) = 8.

Notar que la funcién G(z) = 422 + 2 también es una primitiva de f

Pror TADpAsHII HO!
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Primitivas

Proposicion
Si la funcién F' es una primitiva de la funcion f, entonces F' + ¢ también es una primitiva,
para cualquier ¢ € R constante.
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Primitivas

Proposicién
Si la funcién F' es una primitiva de la funcion f, entonces F' + ¢ también es una primitiva,
para cualquier ¢ € R constante.

Notacion

Para anotar la familia de primitivas de una funcién f, usaremos el simbolo f .
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Primitivas

Proposicion
Si la funcién F' es una primitiva de la funcion f, entonces F' + ¢ también es una primitiva,
para cualquier ¢ € R constante.

Notacion

Para anotar la familia de primitivas de una funcién f, usaremos el simbolo f .
Si I’ es primitiva de f, anotamos:

/f(ac)da::F(x)—i-c ceR
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Primitivas

Polinomios

Ejercicio 1

Entontrar la antiderivada de f(x) =z
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Primitivas

Polinomios

Ejercicio 1

Entontrar la antiderivada de f(x) =z

Solucién: Sabemos que la derivada de 22 es 2z.
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Primitivas

Polinomios

Ejercicio 1

Entontrar la antiderivada de f(x) =z J

Solucién: Sabemos que la derivada de 22 es 2. Para compensar la constante 2, la primitiva
2
deberfa ser de la forma %-. Por lo tanto:
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Primitivas

Polinomios

Ejercicio 1

Entontrar la antiderivada de f(x) =z J

Solucién: Sabemos que la derivada de 22 es 2. Para compensar la constante 2, la primitiva
2
deberfa ser de la forma %-. Por lo tanto:

2
/azdm:2+c ceR

Pror
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Primitivas

Ejercicio 2

Entontrar la antiderivada de f(z) = 22
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Primitivas

Ejercicio 2

Entontrar la antiderivada de f(z) = ?

Solucién: Sabemos que la derivada de 23 es 3z2.
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Primitivas

Ejercicio 2

Entontrar la antiderivada de f(z) = ?

Solucién: Sabemos que la derivada de 23 es 322. Para compensar la constante 3, la primitiva
3
deberfa ser de la forma %-. Por lo tanto:
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Primitivas

Ejercicio 2

Entontrar la antiderivada de f(z) = ?

Solucién: Sabemos que la derivada de 23 es 322. Para compensar la constante 3, la primitiva
3
deberfa ser de la forma %-. Por lo tanto:

1:3
/$2d33:3+c ceR
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Primitivas

Ejercicio 2 J

Entontrar la antiderivada de f(z) = ?

Solucién: Sabemos que la derivada de 23 es 322. Para compensar la constante 3, la primitiva
, 3
deberfa ser de la forma %-. Por lo tanto:

.’L‘S
/mZda::?)—i—c ceR

Conclusion
Para todo n € N:

/x"dm‘: +c ceR
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Primitivas

Ejercicio 3

Entontrar la antiderivada de f(z) = ﬁ
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Primitivas

Ejercicio 3

Entontrar la antiderivada de f(z) = ﬁ

Solucién: Escribimos f(z) = x72. Luego, su antiderivada es Lo = L =
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Primitivas

Ejercicio 3

Entontrar la antiderivada de f(z) = ﬁ

Solucién: Escribimos f(z) = x72. Luego, su antiderivada es £+ = Lo = — %
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Primitivas

Ejercicio 3

Entontrar la antiderivada de f(z) = ﬁ

—2+41 CE_l

Solucién: Escribimos f(CC) =T 2. Luego, su antiderivada es o911 T 1 — — 1 Por lo
—2+ - T
tanto

1 1
/2dx:—+c ceR
x T
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Raices

La propiedad anterior también puede aplicarse a potencias racionales:

/\/de =
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Raices

La propiedad anterior también puede aplicarse a potencias racionales:

/\/de = /xédw
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Primitivas

Raices

La propiedad anterior también puede aplicarse a potencias racionales:

/\/de = /xédw
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Primitivas

Raices

La propiedad anterior también puede aplicarse a potencias racionales:

/\/de = /xédw

p3tl

= 7 +c ceR
§+1
3
xr2

= T‘i‘c ceR
2
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Primitivas

Raices

La propiedad anterior también puede aplicarse a potencias racionales:

Pror

1
/x2dw

i+1

2
f +c ceR
§+1

3
T
T‘i‘c ceR
2
2V x3

3 +c ceR
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1SSt HANEEIl Trigonométricas

Trigonométricas

Ejercicio 4
Encontrar la antiderivada de f(x) = sin(z) y g(z) = cos(x) J
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1SSt HANEEIl Trigonométricas

Trigonométricas

Ejercicio 4

Encontrar la antiderivada de f(x) = sin(z) y g(z) = cos(x) J

Solucién: Sabemos que f'(z) = cos(z), ¢'(z) = — sin(z), luego:

PROFESOR TADASHII HORTA SALAZAR
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1SSt HANEEIl Trigonométricas

Trigonométricas

Ejercicio 4

Encontrar la antiderivada de f(x) = sin(z) y g(z) = cos(x)

Solucién: Sabemos que f'(z) = cos(z), ¢'(z) = — sin(z), luego:

/Sin(m) dx = —cos(x) + ¢ ceR

PROFESOR TADASHII HORTA SALAZAR
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1SSt HANEEIl Trigonométricas

Trigonométricas

Ejercicio 4

Encontrar la antiderivada de f(x) = sin(z) y g(z) = cos(x)

Solucién: Sabemos que f'(z) = cos(z), ¢'(z) = — sin(z), luego:

/Sin(m) dx = —cos(x) + ¢ ceR

/cos(ac) dr = sin(z) + ¢ ceR
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Trigonométricas
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1SSt HANEEIl Trigonométricas

/(sec(:v))2 dr = tan(z)+c ceR

/—(csc(a;))2 dr =
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1SSt HANEEIl Trigonométricas

/(sec(x))2 dr = tan(z)+c ceR
/—(csc(:r;))2 dr = cot(z)+c ceR

/ sec(z) tan(z) dv =
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1SSt HANEEIl Trigonométricas

/ (sec(x))? dz

/ ~(eso(x))? da

/ sec(z) tan(z) da
/ _ ese() cot(x)

PROFESOR TADASHII HORTA SALAZAR

= tan(z)+c ceR
= cot(z)+c ceR

= sec(z)+c¢ ceR
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1SSt HANEEIl Trigonométricas

/ (sec(x))? dz

/ ~(eso(x))? da

/ sec(z) tan(z) da
/ _ ese() cot(x)

PROFESOR TADASHII HORTA SALAZAR

= tan(x)+c¢
= cot(z)+c
= sec(z)+c

= csc(z) +c

Primitivas

ceR

ceR

ceR

ceR
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Primitivas

Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = e*

8=

Recordar que (e*) = e*
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ISt HANEEIl Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = €%, g(z) = 2

Recordar que (e*) = e*

(In(z)) = 1, para z > 0. El dominio de 2 es R — {0}, por lo tanto necesitamos definir la
antiderivada en R™.

PRror TADAsHII HO!
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ISt HANEEIl Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = €%, g(z) = 2

Recordar que (e*) = e*

(In(z)) = 1, para z > 0. El dominio de 2 es R — {0}, por lo tanto necesitamos definir la
antiderivada en R™. Si x < 0 entonces —x > 0 y podemos escribir:

(In(~2)) =

PRror TADAsHII HO!
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ISt HANEEIl Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = €%, g(z) = 2

Recordar que (e*) = e*

(In(z)) = 1, para z > 0. El dominio de 2 es R — {0}, por lo tanto necesitamos definir la
antiderivada en R™. Si x < 0 entonces —x > 0 y podemos escribir:

(In(~2)) =

PRror TADAsHII HO!
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ISt HANEEIl Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = €%, g(z) = 2

Recordar que (e*) = e*

(In(z)) = 1, para z > 0. El dominio de 2 es R — {0}, por lo tanto necesitamos definir la
antiderivada en R™. Si x < 0 entonces —x > 0 y podemos escribir:

(In(—z))' = — - (-1) =

PRror TADAsHII HO!
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Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = €%, g(z) = 2

Recordar que (e*) = e*

(In(z)) = 1, para z > 0. El dominio de 2 es R — {0}, por lo tanto necesitamos definir la
antiderivada en R™. Si x < 0 entonces —x > 0 y podemos escribir:

(In(—z))' = — - (-1) =

Por lo tanto In(—=x) es antiderivada de g en R~
/ e’ dor =
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ISt HANEEIl Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = €%, g(z) = 2 J

Recordar que (e*) = e*

(In(z)) = 1, para z > 0. El dominio de 2 es R — {0}, por lo tanto necesitamos definir la
antiderivada en R™. Si x < 0 entonces —x > 0 y podemos escribir:

(In(—z))' = — - (-1) =

Por lo tanto In(—=x) es antiderivada de g en R~

/ewd:ﬂ = e +ec¢ ceR
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ISt HANEEIl Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = €%, g(z) = 2 J

Recordar que (e*) = e*

(In(z)) = 1, para z > 0. El dominio de 2 es R — {0}, por lo tanto necesitamos definir la
antiderivada en R™. Si x < 0 entonces —x > 0 y podemos escribir:

(n(-2))' = = (~1) =~

Por lo tanto In(—=x) es antiderivada de g en R~

T x
/ e“dr = e"+c ceR
—dx =
€T
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ISt HANEEIl Exponencial y logaritmo

Ejercicio 4

Encontrar las primitivas de f(z) = €%, g(z) = 2 J

Recordar que (e*) = e*

(In(z)) = 1, para z > 0. El dominio de 2 es R — {0}, por lo tanto necesitamos definir la

antiderivada en R™. Si x < 0 entonces —x > 0 y podemos escribir:
(In(-2))" = — - (=1) =

Por lo tanto In(—=x) es antiderivada de g en R~

/ewd:ﬂ = e"+¢c ceR
1

/dm = Inlz|+c¢ ceR
x
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Primitivas Tabla de primitivas

Resumen

°
—
‘H
.
8
Il
B
_l_
o
9}
m
Ee

(]
C£
2
8
U
8
I
!
(@]
@}
2
8
+
)
9
m
=

Primitivas 25 DE SEPTIEMBRE DE 2023 13 /22

PROFESOR TADASHII HORTA SALAZAR



Primitivas Tabla de primitivas

(sec(x))? dz = tan(z) + ¢ ceR
—(csc(z))? dx = cot(x) + ¢ ceR

sec(z) tan(z) dr = sec(z) + ¢ ceR

dx = arcsin(x) + ¢ ceR

————dx = arccos(z) + ¢ ceR

/
/
/
° /— csc(x)cot(z) =csc(z) +¢  ceR
/
/
/

1oa2 dx = arctan(z) + ¢ ceR
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Propiedades de primitivas

Linealidad

Si f v g son funciones, ¢ € R y existen las primitivas de f y g, entonces existen las
antiderivadas de cf, f + g, y se cumple:
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Propiedades de primitivas

Linealidad

Si f v g son funciones, ¢ € R y existen las primitivas de f y g, entonces existen las
antiderivadas de cf, f + g, y se cumple:

o [(H@) £g@) do= [ fa)dat [ glo)do
. /cf(:v) dx:c/f(az)da:
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Propiedades de primitivas

Linealidad

Si f v g son funciones, ¢ € R y existen las primitivas de f y g, entonces existen las
antiderivadas de cf, f + g, y se cumple:

o [(H@) £g@) do= [ fa)dat [ glo)do
. /cf(:v) d:v:c/f(a;)da:

Nota

JAMAS intente algo como /(f(m) -g(x)) dox = /f(a:) dx - /g(:z:) dx
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 5

Encontrar la primitiva de f(z) = 2sin(z) +

8
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 5

Encontrar la primitiva de f(z) = 2sin(z) +

8 [k

Solucion:
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 5

Encontrar la primitiva de f(z) = 2sin(z) +

8 [k

Solucion:

/(25in(:c)+idm _ /%m@)dw/id;p
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 5

Encontrar la primitiva de f(z) = 2sin(z) +

8 [k

Solucion:

/(25in(:c)+idm _ /%m@)dw/id;p
= 2/sin(z)dx+4/idx

Primitivas 25 DE SEPTIEMBRE DE 2023 16 / 22
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 5

8 [k

Encontrar la primitiva de f(z) = 2sin(z) +

Solucion:

/(25in(:c)+ida: _ /2sin(:1;)dm+/id:n

1
= 2/sin(m)dx+4/dx
x

= 2. (—cos(x)) +4-In(|z|) +c

PROFESOR TADASHII HORTA SALAZAR Primitivas

ceR
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Propiedades de primitivas

8 [k

Ejercicio 5
Encontrar la primitiva de f(z) = 2sin(z) + J

Solucion:

/(25in(:c)+ida: _ /2sin(:1;)dm+/id:n

1
= 2/sin(m)dx+4/dx
x

= 2-(—cos(z))+4-In(Jz|])+¢c c€eR
= —2cos(x) +41n(|z]) + ¢ ceR
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Propiedades de primit

Ejercicio 6

Encontrar la primitiva de f(x) = 223 — 522 — 3z + 4
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 6

Encontrar la primitiva de f(x) = 223 — 522 — 3z + 4

/(2m3—5m2—3m+4)d$ = /2$3d$—/5x2dx—/3a:dm+/4dm
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 6 J

Encontrar la primitiva de f(x) = 223 — 522 — 3z + 4

/(2m3—5m2—3m+4)d$ = /2$3d$—/5x2dx—/3a:dm+/4dm
2/x3da:—5/x2dx—3/xdx+4/da:
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 6

Encontrar la primitiva de f(x) = 223 — 522 — 3z + 4

/(2m3—5m2—3m+4)d$ = /2$3d$—/5x2dx—/3a:d:v+/4dm
2/x3da:—5/x2dx—3/xdx+4/da:

4 3 2
€T €T T
= 2. ——=5.-——-3-—+4zx+c ceR
4 3 2
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 6

Encontrar la primitiva de f(x) = 223 — 522 — 3z + 4

/(2m3—5m2—3m+4)d$ = /2$3d$—/5x2dx—/3a:d:v+/4dm
2/x3da:—5/x2dx—3/xdx+4/da:

$4 $3 2

4 3 2
) 3
= G- g g tlatc ccR
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 7

Sean a,b € R. Encontrar la antiderivada de g(z) = % — b +3Va2
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 7

Sean a,b € R. Encontrar la antiderivada de g(x) = T — b 43V

)d - /2a-x—%d:c—/b 2dx+/3m§dx

Solucion:

/(2a-x_é—b + 3x

Wl

PRror AS 0 R Primitivas 25 DE SEPTIEMBRE DE 2023 18 /22



Propiedades de primitivas

Ejercicio 7

Sean a,b € R. Encontrar la antiderivada de g(x) = T -5 +3Va

Solucion:

/(2a-x_é—b + 3x

Wl

)d - /2a-x—%d:c—/b 2dx+/3m§dx

= 2a/xédaz—b xzdx—f—?)/:vgd:c
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 7

Sean a,b € R. Encontrar la antiderivada de g(z) = 22 — 2

\/E IQ + 3 VS Iz
Solucion:

/ (2a . x_% —br %+ 31‘%) dzx

_1 —9 2
= 2a-x" 2dr— [ bx™%dr + [ 3x3dx
_1 _9 2
20 | z72dx—b | 27 *dx+3 | x3dx

2
T 2 $21 ZL‘31
= 2a-

+3-

241 241

PROFE

R TADASHII HORTA SALAZAR
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Propiedades de primitivas
Ejercicio 7

Sean a,b € R. Encontrar la antiderivada de g(x) =
Solucién:

/ (2a . x_% — bz %+ 3z

2 _1 9 2
S)d:r = 2a-x" 2dr— [ bx™%dr + [ 3x3dx

2a/xédx—b/x2dx+3/:v§d:c

3+l —2+1 241

= 2a T —-b +3- 3 +c ceR
—5+1 —2+1 s+1
g;% -1 x%
3 -1 3

PROFESOR TADASHII HORTA SALAZAR
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Propiedades de primitivas

Ejercicio 7

Sean a,b € R. Encontrar la antiderivada de g(z) = 2% — % + 3vV/2?2

N

Solucion:

/ (2a . x_% — bz %+ 3z

PROFESOR TADASHII HORTA SALAZAR

Wl

) da

_1 —9 2

2a-x" 2dr— [ bx™%dr + [ 3x3dx
_1 _9 2

20 | z72dx—b | 27 *dx+3 | x3dx

—3+1 p—2+1 ; ra+l
1 2

—5+1 -2+1 s+1
1

+c

|
—_
Jo

€T3
2CLT—b_71+3?+C ceR

b
4a\/375+7+§xg+c a,b,c € R
i
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Ejercicio 8

Encontrar [ v/z(3z — 2) dz
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Ejercicio 8

Encontrar / Vz(3z — 2) dx

Solucion:
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Ejercicio 8

Encontrar / Vz(3z — 2) dx

Solucion:

/\/5(395—2)@; _ /(3\/5-90—2\/5)6190

Primitivas 25 DE SEPTIEMBRE DE 2023 19 /22



Propiedades de primitivas

Ejercicio 8

Encontrar / Vz(3z — 2) dx

Solucion:

/\/5(396 %) da

Pror TADpAsHII HO!
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Primitivas

25 DE SEPTIEMBRE DE 2023

19 /22



Propiedades de primitivas

Ejercicio 8

Encontrar / Vz(3z — 2) dx

Solucion:

/\/5(396 %) da

Pror TADpAsHII HO!
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Ejercicio 8

Encontrar / Vz(3z — 2) dx

Solucion:

/\/5(396 %) da

Pror TADpAsHII HO!
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Ejercicio 8

Encontrar / Vz(3z — 2) dx

Solucion:

/\/5(396 %) da
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5 3
xr2 xr2
2 2
5 3
62 4zx2
= — + ceR
) 3
6vVz®  4vVad
= - +c ceR
) 3
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Ejercicios

Calcular las primitivas de las siguientes funciones:
o «*

2

2

(> QR
2

T
4z%2-2\/x

o T

[ 3 —62+5
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Soluciones

+c ,ceR

+%+c ,ceR

202 —4y/r+c  ,c€R
%—6$+51n(x)+c ,ceR

%«

© 6 00 O

2
am—4x\3/a+%+c ,aERg,CER
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